Matematiikan ja tilastotieteen laitos
Geometria II

Kurssikoe 8.5.2025

Petteri Harjulehto

1. Olkoon P ellipsin
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piste. Olkoon F' = (ae, 0) ellipsin polttopiste, a >b>0ja0 < e < 1.
Olkoon M janan PF' keskipiste. Osoita, ettd M kuuluu ellipsiin, jo-

ka keskipiste on origon ja pisteen F puolessa vilissi.

2. Leikataan suoraa ympyrilieri6td tasolla, joka ei ole kohtisuorassa
lieri6td vastaan eiké ole lierion suuntainen. Osoita, ettd leikkauksesta,
syntyva kéyrd on ellipsi.

3. (a) Osoita, ettd affiiini kuvaus kuvaa suoran suoraksi.
(b) Anna esimerkki affiinista kuvauksesta, joka ei sdilytd kulman
suuruutta.

4. Oletetaan, etts ellipsin pisteisiin A ja B piirretyt tangentit leikkaavat
pisteessd T'. Osoita, ettéd pisteen T ja ellipsin keskipisteen O kautta
piirretty suora puolittaa janan AB.
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